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Exercice 1. Calculer les limites suivantes :

lim
x→0

cos(x)− 1 + x

ln(1 + x)
, lim

x→+∞

ln(1 + ex)

x+ 2
,

lim
x→−1

(
4

x2 − 2x− 3
+

1

x+ 1

)
lim

x→+∞

(
e3x − 5x

) 1
x .

Exercice 2. (Parabole asymptotique) Soit f(x) =
√

9x4 − 2x2 + 1.
Chercher α, β ∈ R tels que

lim
x→+∞

(
f(x)− (αx2 + β)

)
= 0.

Exercice 3. Calculer une primitive des fonctions suivantes :

x 7→ Arccos(x), x 7→ 1√
x2 − 16

,

x 7→ (x2 + x+ 1)e2x, x 7→ ex√
1 + e2x

.

Exercice 4. Calculer une primitive de la fonction suivante

x 7→ 1

x3(x+ 2)
.

Exercice 5. Calculer une primitive de la fonction suivante

x 7→ (x+ 1)
√

2x− 1

x(x− 1)
.

Indication : Utiliser le changement de variable u =
√

2x− 1.
Exercice 6. Calculer une primitive de la fonction suivante

x 7→ 1

x
√

1− x2
.

Indication : Utiliser deux changements de variable successifs : y = x2,
puis z =

√
1− y.

Bonus. Pour tout n ≥ 1 on définit

In =

∫ 1

0

xne−xdx.

(1) Calculer I1 et I2 en intégrant par parties.
(2) En intégrant par parties, trouver une relation entre In et In+1.
(3) En déduire I5.


